ПРИЛОЖЕНИЯ ТЕОРИИ ФУНКЦИЙ И ФУНКЦИОНАЛЬНОГО АНАЛИЗА

спецкурс естественно-научного содержания

проф. А.А. Шкаликов

1. Теорема Гильберта. Минимаксный принцип для собственных значений самосопряженных операторов.
2. Сингулярные числа компактных операторов. Неравенства для произведений. По​лярное представление оператора. Разложение Шмидта. Равенства 
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чисел для взаимно сопряженных операторов.
3. Совпадение 
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чисел с поперечниками образа единичного шара. Неравенства для 
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-

чисел возмущений конечного ранга.
4. Ядерные операторы, сходимость матричного следа. Лемма Шура.
5. Неравенства Вейля
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6. Другие неравенства Вейля, получаемые с помощью мажорантной теоремы.
7. Детерминант Фредгольма ядерного оператора – целая функция с характеристикой роста 
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. Теорема о непрерывной зависимости в ядерной норме. Равенство для опре​делителей произведения операторов.
8. Теорема об оценке резольвенты Фредгольма ядерного оператора.
9. Теорема о разложении резольвенты в окрестности полюса.
10. Теорема Келдыша о полноте корневых векторов диссипативного оператора. 

11. Теорема о полноте для 
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секториального оператора класса 
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12. Теорема о полноте для компактных возмущений 
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секториального оператора класса 
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13. Теорема о полноте корневых векторов оператора Штурма-Лиувилля с комплексным потенциалом.
14. Построение алгебры кусочно-аналитических функций по заданному оператору. Проекторы Рисса. Разложение пространства в прямую сумму инвариантных подпространств при условии разделенности спектра на непересекающиеся компоненты.
15. Уравнение Сильвестра 
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 и его решение. Представление решения для случая, когда спектры 
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 и 
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 лежат в разных полуплоскостях.
16. Теорема Ляпунова.
17. 
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самосопряжённые и 
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-

диссипативные операторы. Лемма о числе невещественных собственных значений 
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самосопряжённого оператора.
18. “Угловое” представление максимального 
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-

неотрицательного подпространства, его размерность.
19. Теорема о проекционной полноте 
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неотрицательного подпространства.
20. 
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неотрицательность линеала, составленного из собственных векторов, отвечающим собственным значениям из верхней полуплоскости 
[image: image20.wmf]J

-

диссипативного оператора. Оценка числа собственных значений в 
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 для 
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-

диссипативного оператора.
21. Существование максимального 
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равномерно положительного инвариантного под​пространства у равномерно 
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-

диссипативного оператора.
22. Теорема о существовании максимального 
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неотрицательного инвариантного под​пространства для 
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-

диссипативного оператора с компактным “уголком”.
23. Обобщение теоремы Ляпунова об индексе неустойчивости.
24. Задача Кельвина-Четаева-Тейта.
25. Теорема о существовании эрмитова решения уравнения Риккати для задачи теории управления.
26. Формулировки прямой и обратной задач для уравнения Штурма-Лиувилля. Матрица рассеяния.
27. Общая схема интегрирования уравнения Кортевега-де Фриза.
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