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1. Алгебраические и трансцендентные числа. Существование трансцендентных чисел. Теорема Лиувилля о приближении алгебраических чисел рациональными. Примеры трансцендентных чисел.

2. Иррациональность чисел 
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. Трансцендентность 
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3. Элементы теории алгебраических чисел (обзор).

4. Теорема Линдемана-Вейерштрасса о линейной независимости значений экспонен​циальной функции в алгебраических точках. Трансцендентность 
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 и другие следствия.

5. 7-я проблема Гильберта о трансцендентности чисел вида 
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6. Е-функции Зигеля и их свойства. Гипергеометрические Е-функции. Основная тео​рема об алгебраической независимости значений Е-функции. Сведение ее к линейному случаю. Лемма о решении совокупности линейных неравенств. Лемма Зигеля об оценке решения системы линейных уравнений с алгебраическими коэффициентами. Конструк​ция функциональной линейной формы. Оценка значений и коэффициентов производ​ных функциональной линейной формы в алгебраической точке. Сведение оценки ранга совокупности значений Е-функции к верхней оценке кратности нуля функциональной линейной формы. Существование специального базиса в пространствах линейных форм над 
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, инвариантных относительно оператора дифференцирования. Оценка сверху кратности нуля функциональной линейной формы.

7. Трансцендентность определенных интегралов от рациональных функций. Связь с теоремой Линдемана и 7-й проблемой Гильберта. Сведение к теореме Бейкера о линей​ной независимости логарифмов алгебраических чисел. Доказательство теоремы Бейке​ра.

8. Эллиптические функции. Эллиптическая функция Вейерштрасса. Дифференци​альное уравнение, теорема сложения. Дзета-функция Вейерштрасса и ее свойства. Фор​мула Лежандра. Комплексное умножение. Алгебраическая зависимость функций Вей​ерштрасса. Обращение эллиптических интегралов. Теорема Шнейдера-Ленга и ее след​ствия относительно значений эллиптических функций и эллиптических интегралов.

9. Ряды Эйзенштейна и их свойства. Разложения в ряд Фурье. Модулярные формы. Модулярный инвариант 
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. Модулярное уравнение и алгебраичность значений 
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 в точках мнимого квадратичного поля. Теорема Шнейдера о трансцендентности значений 
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10. Проблема Малера о степени трансцендентности поля 
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