ОСНОВЫ ТЕОРИИ ЧИСЕЛ
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1. Делимость целых чисел. Деление с остатком. Алгоритм Евклида нахождения наибольшего общего делителя. Решение линейных уравнений в целых числах.

2. Основная теорема арифметики. Разложение НОД и НОК на простые сомножители. Решения уравнения Пифагора. Разложение 
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 в произведение простых сомножителей.

3. Бесконечность множества простых чисел. Расходимость ряда ∑1/p. Формулировки теоремы Чебышева и асимптотического закона распределения простых чисел.

4. Свойства сравнений. Системы счисления, признаки делимости. Полная и приведенная системы вычетов. Теорема Эйлера и малая теорема Ферма. Сравнение первой степени с одним неизвестным. Китайская теорема об остатках. Число решений полиномиальных сравнений по простому модулю.

5. Мультипликативные функции. Функция Мебиуса. Формулы для числа и для суммы делителей. Явная формула для функции Эйлера.

6. Свойства символа Лежандра. Квадратичный закон взаимности. Символ Якоби. Теорема о множестве простых, для которых разрешимо квадратичное сравнение.

7. Существование первообразных корней по простому модулю. Индексы и их свойства.

8. Рациональные и иррациональные числа. Иррациональность корней и логарифмов. Свойства рациональных и иррациональных чисел, связанные с арифметическими действиями. Нахождение рациональных корней многочленов с целыми коэффициентами. Представление рациональных чисел бесконечными десятичными дробями.

9. Представление чисел непрерывными дробями. Свойства подходящих дробей. Теорема Дирихле о приближении действительных чисел рациональными.
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