ТЕОРИЯ ПРИБЛИЖЕНИЙ

асс. А.И. Козко

1 год

1. Теорема Вейерштрасса. Приближение с помощью операторов
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2. Пространства 
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3. Неравенства в пространстве 
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). Неравенства Гёльдера, Минковского и их обощения. Вложение пространств 
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4. Существование элемента наилучшего приближения для квазинормированных пространств. Един​ственность элемента наилучшего приближения для строго выпуклых квазинормированных про​странств. Примеры неединственности для 
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5. Критерий наилучшего приближения в гильбертовом пространстве.

6. Двойственность в случае приближения линейным подпространством.

7. Двойственность в выпуклых пространствах. Теорема о двойственном выражении для наилучшего приближения.

8. Применение теоремы двойственности к нахождению точных констант в не​ра​вен​ствах Джексона между наилучшим приближением и обобщенным модулем не​пре​рыв​нос​ти.

9. Характеризация элемента наилучшего приближения в пространстве 
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. Теорема Колмогорова, теорема Каратеодори.

10. Вычисление наилучшего приближения для функции 
[image: image17.wmf]()1/()

fzz

a

=-

, 
[image: image18.wmf]a

Î

£

, 
[image: image19.wmf]1

a

>

 в пространстве 
[image: image20.wmf]()

B

£

, 
[image: image21.wmf]{

}

:1

Bzz

=Î£

£

.

11. Теорема Ривлина-Шапиро и следствие из нее.

12. Система Хаара и примеры. Свойства системы Хаара.

13. Единственность полинома наилучшего приближения по системе Хаара.

14. Теория Чебышева об альтернансе для приближения по системе Хаара. Теорема Валле-Пуссена.

15. Примеры нахождения элемента наилучшего приближения:

а) для функции Вейерштрасса 
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, по тригонометрической системе;

б) для функции 
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в) для функции 
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 по системе алгебраических полиномов степени не выше чем n. Полиномы Чебышева.

16. Связь разложения по системам с дифференциальными уравнениями. Теорема Стек​лова для диф​ференциального оператора 
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17. Примеры разложения по тригонометрической системе, полиномы Чебышева.

18. Функции Бесселя и их свойства, собственные функции оператора Лапласа для задачи Дирихле в круге (случай 
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19. Тригонометрические полиномы. Разложение по корням.

20. Полиномы Джексона-Стечкина. Их свойства (норма в 
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21. Нахождение коэффициентов полиномов Джексона-Стечкина в разложении в ряд по косинусам.

22. Лемма о счёте нулей. Неравенства Стечкина, Бернштейна.

23. Неравенство Джексона-Никольского (разных метрик). Доказательство не​у​луч​шае​мос​ти порядко​вых оценок.

24. Теорема Арестова (б/д) и получение из неё неравенства Сёге-Арестова.

25. Доказательство теоремы Арестова.

26. Обобщённый разностный оператор 
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 и его свойства. Классический разностный оператор 
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27. Обобщённый модуль гладкости 
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28. Норма разностного оператора 
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29. Прямая теорема теории приближений.

30. Обратная теорема теории приближений в 
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