ТОПОЛОГИЧЕСКИЕ ВАРИАЦИОННЫЕ ЗАДАЧИ

акад. РАН    А.Т. Фоменко

1 год, 3-5 курс, аспиранты

1. Элементарные топологические сведения. Клеточные комплексы. Группы сингулярных и клеточных гомологий.

2. Теорема о совпадении сингулярных и клеточных гомологий конечного клеточного комплекса.

3. Группы когомологий и препятствия к продолжению отображений. Продолжение отображения с подпространства на все пространство.

4. Случаи существования ретракции пространства на подпространство, гомеоморфное сфере.

5. Расслоения. Локально тривиальные расслоения. Геометрия расслоения единичных касательных векторов к сфере и индекс векторного поля. Подсчет индекса векторного поля.

6. Простейшие минимальные поверхности.

7. Принцип Ферма, минимальные конусы и световые пучки.

8. Проблема С.Н. Бернштейна.

9. Интегральные потоки.

10. Бордизмы и классическая задача Плато. О решении проблемы Плато в классе спектральных бордизмов (без доказательства).

11. Отсутствие решения задачи Дирихле для уравнения минимальной поверхности большой коразмерности.

12. Пример гладкой замкнутой незаузленной кривой в трехмерном евклидовом пространстве, которая ограничивает только минимальные поверхности большого рода.

13. Оценка снизу объемов минимальных поверхностей.

14. Коэффициент деформации векторного поля.

15. Замкнутые минимальные поверхности нетривиального топологического типа и наименьшего объема.

16. Случаи отсутствия локальных минимумов функционала Дирихле в классе отображений однородных пространств в произвольное риманово многообразие.

17. Случаи отсутствия локальных минимумов функционала Дирихле в классе отображений произвольного риманова многообразия в однородное пространство.

18. Периодичность Ботта с точки зрения многомерного функционала Дирихле.

19. Явное описание периодичности Ботта для унитарной группы.

20. Унитарная периодичность и одномерные функционалы.

21. Теорема периодичности для унитарной группы основана на двумерных экстремалях функционала Дирихле.

22. Теорема периодичности для ортогональной группы основана на восьмимерных экстремалях функционала Дирихле.

