АЛГЕБРАИЧЕСКАЯ ТОПОЛОГИЯ С ГЕОМЕТРИЧЕСКОЙ ТОЧКИ ЗРЕНИЯ

доц. А.Б. Скопенков
1 год, 3-5 курсов, аспиранты
Будет рассказано о некоторых методах алгебраической топологии (гомотопические группы многообразий Штифеля, теорема Фрейденталя о надстройке, обобщенный инвариант Хопфа, конструкция Понтрягина-Тома, спектральные последовательности). Эти методы будут применены геометрической топологии: к теории погружений и вложений многообразий.
Для понимания спецкурса достаточно знакомства с основами гомотопической топологии (например, в объеме §§ 6-9, 12-15 “Курса гомотопической топологии” А.Т. Фоменко – Д.Б. Фукса).
1. Теорема Смейла-Хирша о классификации погружений (h-принцип Громова для погружений). Погружения сфер и гомотопические группы многообразий Штифеля.
2. Теорема Хефлигера-Хирша о классификации погружений.

3. Классификация Хефлигера многомерных зацеплений.
4. Конфигурационное пространство пар различных точек (взрезанный квадрат). Инвариант Хефлигера-Ву. Формулировки теорем полноты инварианта Хефлигера-Ву.
5. Инвариант Хефлигера-Ву торов и гомотопические группы многообразий Штифеля.
6. Спектральные последовательности. Применение к вычислению когомологий конфигурационных пространств.
7. Трюк Уитни и его обобщения (Хефлигер, Вебер, Скопенков). Применение к доказательству полноты инварианта Хефлигера-Ву.
8. Вложения высокосвязных многообразий. Инвариант Уитни и его применения.
9. Почти-вложения, инвариант Хадсона-Хабеггера и их применения. Зацепление Уайтхеда и торы Уайтхеда.
10. Конструкция Понтрягина. Геометрическая интерпретация инварианта Хопфа. ЕНР-последовательность и ее геометрическая интерпретация.
11. Теория Хефлигера гладких узлов и сглаживания вложений.

